Problemlésning och tavlingsmatematik 21 januari 2026

Heltalsdelen och brakdelen

Kom ihag att heltalsdelen |x| ar det storsta heltalet som &#r mindre &n eller lika med x, det
vill séga |3,3] =3, |5,7] =5 och |—6,2] = —7. Kom ocksé ihag brikdelen {z} som &r definierad
att vara x — |x].

Problem 1. Los ekvationen |2z + 3] = 5.
Problem 2. Lés foljande ekvationer:
a) lz] ==
b) {z} =2
c) =] = {z}
Problem 3. Finns det nigra 16sningar till ekvationen |x] 4+ 2 = z?
Problem 4. Visa att <y = |z < |y|. Géller den omvénda implikationen?

Problem 5. Los ekvationen |x|x]| = 0.
Tips: det kan vara bra att dela upp i olika fall beroende pa vérdet pa .

Problem 6. Los ekvationen {2z} = {z}.

I de kommande uppgifterna dr Legendres formel anvindbar, sa for enkelhetens skull repeteras
den hér:

Sats (Legendres formel). Ldt n vara ett positivt heltal och lat p < n vara ett primtal. Den hdgsta
potensen m av p sdadan atta p™ delar n! ar lika med

o Bl 3] -

(Summan ér inte oindlig. Den fortsitter bara sd linge p* < n, dd alla senare termer blir 0)

Problem 7. Vilket ar det storsta heltalet n sa att 9™ delar 80! 7
Problem 8. Vilket ar det storsta heltalet n sa att 12™ delar 50! ?
Problem 9. Hur manga nollor finns det i slutet pa talet 215-216---- - 437 - 4387

Problem 10. For vilka virden pa n har n! exakt 5 nollor i slutet?
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Fler problem
Problem 11. Visa att |z| = |y|] = |z — y| < 1. Géller den omvénda implikationen?
Problem 12. Lds ekvationen ||z]{z}] = 0.

Problem 13. For alla positiva heltal n, visa att antalet nollor i slutet av (2n)! & minst dubbelt
s manga som for n!.

Problem 14 (Exempel 12.5 i [Vaderlind]). Visa att L La:jJ = || for alla x > 0.

, 1 —
Problem 15 (Exempel 12.9 i [Vaderlind]). Los ekvationen F +86£J = 5$5 ’

I slutet av kapitel 12 i Vanderlinds Matematiska utmaningar finns &nnu fler problem.



